Структура чисел
и снова делимость
1. Для того, чтобы пронумеровать все страницы в книге понадобилось 1392 цифры. Сколько было страниц? Объясните свой ответ!
2. Сколько существует трехзначных чисел, в записи которых используется только одна цифра 3?
3. Найдите сумму цифр в десятичной записи числа, полученного в результате выполнения действий 4×4×4×4×4×5×5×5×5×5. Объясните решение.
4. В комбинации цифр 2014201420142014 вычеркните 6 цифр так, чтобы получилась запись
а) наименьшего из возможных десятизначных чисел
б) наибольшего из возможных десятизначных чисел.
5. На экране компьютера записаны все натуральные числа без пропусков от 1 до 1000. Сначала Петя удалил те из них, которые делятся на 7. Затем Надя удалила все такие числа, которые делятся на 11. Сколько чисел удалила Надя? Сколько чисел после этого осталось на экране?
6. Сколько существует трехзначных чисел, у которых произведение цифр меньше 2?
7. Типография печатает книгу. Для нумерации ее страниц используется 354 цифры. А сколько в ней страниц?
8. Сумма уменьшаемого, вычитаемого и разности равна 2018. Чему равно уменьшаемое? 
9. Делится ли сумма всех натуральных чисел до 2019 включительно на 2019 без остатка? 
10. Можно ли придумать пример деления с остатком, где деление, делитель и частное оканчиваются на 9,7,3 и 1 
11. Используя каждую цифру 0, 4, 2, 7, 9, 1 только один раз, запишите наибольшее шестизначное число и наименьшее шестизначное число.
12. Шестизначное число начинается цифрой 5. Если переставить эту цифру на последнее место шестизначного числа, то получится число, в 4 раза меньшее первоначального. Найди это число.
13. Лиза выбрала двузначное число, не делящееся на 10. Поменяла его цифры местами и вычислила разность полученных чисел. Какое самое большее число она могла получить?
14. — Сколько тебе лет? — спросили Юлю?
— Возьми сумму всех цифр в числе, зашифрованном словом КУРЧАТОВЕЦ, прибавь произведение всех цифр в этом числе, а полученный результат раздели на 5. Вот и мой возраст. – ответила умная Юля. Сколько лет Юле, если различные буквы в слове «КУРЧАТОВЕЦ» обозначают различные цифры? Дайте подробное объяснение результата.
15. После того, как Вася приписал к своему числу справа цифру 0, оно увеличилось на 306. Найдите начальное число. 
16. Шестизначное число начинается цифрой 1 и кончается цифрой 7. Если эту цифру 7 перенести на первое место, то полученное число в 5 раз больше исходного. Найдите исходное число.
17. Вася записал некоторое двузначное число, а Боря приписал к нему справа цифру 0. Оказалось, что число увеличилось на 306. Какое число записал Вася? 
18. В записи 4*+**2=**01 вместо знака “*” вставьте такие цифры, чтобы получилось верное числовое равенство. 
19. Для нумерации страниц книги использовали 2052 цифры. Сколько страниц в этой книге?
20. Пробег автомобиля можно записать четырехзначным числом с четырьмя различными числами. Если у него зачеркнуть первую цифру вместе с последней, то получится наибольшее двузначное число из тех, у которых сумма цифр равна 13. А если зачеркнуть две средних, то получится число у которого последняя цифра в 4 раза меньше первой. Каков пробег автомобиля? 
21. Незнайка составил два числа, затем он составил еще одно число — сумму первого и второго. Четвертое число — сумма второго и третьего, пятое число — сумма третьего и четвертого, шестое — сумма четвертого и пятого чисел. Затем он сложил все эти 6 чисел и полученную сумма, равную 100, сообщил Знайке. Знайка подумал и точно назвал одно из этих шести чисел. Какое по счету это число и чему оно равно? 
22. Любе задали разделить некоторое число на 8. Вместо того, чтобы выполнить деление она умножила его на 8 и получила в ответе 2240. Какое число должно было у нее получиться, если бы она не перепутала действия? 
23. В левой части записи 8 8 8 8 8 8 8 8=1000 расставьте знаки “+” так, чтобы получилось верное числовое равенство. 
24. Найдите все натуральные числа, которые больше своей последней цифры в пять раз. 
25. а) А∙П∙Е∙Л∙Ь∙С∙И∙Н∙Ч∙И∙К=?, если в этом слове разным буквам соответствуют разные цифры. 
б) Если А+П+Е+Л+Ь+С+И+Н+Ч+И+К=54, то чему равна И?
26. Найти такое число, которое при делении на 2, 3, 5, 7 дает остаток 1
27. Витя выложил из восемнадцати карточек с цифрами пример в столбик на сложение, а затем поменял какие-то две карточки местами: 
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От этого равенство, как вы видите, нарушилось. Какие карточки переставил Витя? 
28. В некотором числе из 12 цифр одинаковые цифры были заменены одинаковыми буквами, а разные цифры — разными. Получилось слово СУПЕРГЕРОИНЯ. а) найдите произведение всех цифр этого числа? б) может ли их сумма равняться числу 62? 
29. Диме задали на дом перевод некоторого целого числа часов в секунды. Он красиво написал ответ в тетрадь по математике и тут же закрыл её. Придя в школу, на месте ответа обнаружил, что две цифры расползлись в кляксы и получилось:
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К тому же Дима забыл, сколько именно часов нужно было выразить в секундах. Помогите восстановить ответ в задании по математике и найдите пропавшие цифры.
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